
A note on “dislocation”

まず，

J(z)|E(un(tn, xn + z)− un(tn, xn) + pnz + αn)− pnz|

≤
(

1
2

+ ‖un(tn, ·+ xn)− un(tn, xn)‖∞ + |αn|
)

J(z) ≤ CJ(z) (∃C > 0),

だから，Fatouの補題より，

lim sup
n→∞

∫
J(z)(E(un(tn, xn + z)− un(tn, xn) + pnz + αn)− pnz) dz

≤
∫

J(z) lim sup
n→∞

(E(un(tn, xn + z)− un(tn, xn) + pnz + αn)− pnz) dz.

従って，問題はつぎを示すことである：各 zに対して，

lim sup
n→∞

E(un(tn, xn + z)− un(tn, xn) + pnz + αn)

≤ E(u(t0, x0 + z)− u(t0, x0) + p0z + α0)

が成り立つ．ただし，n →∞のとき，(tn, xn, pn, αn) → (t0, x0, p0, α0)としている．

wn(t, x) = sup{uk(s, y) | k ≥ n, (s, y) ∈ B((t, x), 1/n)}

とおく．つぎが成り立つ：

∀n, ∃m(n) ≥ n such that ∀j ≥ m(n), wn(t0, x0 + z) ≥ uj(tj , xj + z),

wn(t, x) ↘ u(t, x) as n →∞.

従って，j ≥ m(n) のとき，

E(uj(tj , xj + z)− uj(tj , xj) + pjz + αj) ≤ E(wn(t0, x0 + z)− uj(tj , xj) + pjz + αj).

同時に j →∞, n →∞ とするとき（ただし，n →∞ は相対的にゆっくり），

wn(t0, x0 + z)− uj(tj , xj) + pjz + αj → u(t0, x0 + z)− u(t0, x0) + p0z + α0

となる．E の USCの性質を用いれば

lim sup E(uj(tj , xj + z)− uj(tj , xj) + pjz + αj)

≤ lim sup E(wn(t0, x0 + z)− uj(tj , xj) + pjz + αj)

≤ E(u(t0, x0 + z)− u(t0, x0) + p0z + α).
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